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il existe ¢ tel que b = ac. Sil'on note ¢ = wp?‘...p;;“ la_décomposition en produit de
facteurs premiers de ¢, et si I’on utilise I'unicité de la.décomposition de b, cela équivaut a
Pexistence d’entiers naturels ; tels que 3; = i+ ; pour tout i.

Par conséquent, 'entier d = wp?‘.ﬂ.p;y,‘;’fr»-di'i/‘ise a et b si, et seulement si, d divise 6 =
pllnf(alﬂl)mp;nf(anﬁn) -

, et & sera ‘iigcd de a,b. En recommencant avec le ppcm, on
obtient les formules : L

" [ peed (a,b) = pp ) ppten

7
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6 Remarques et compléments

6.1 Table de Sundaram l

La table de Sundaram est un tableau carré infini construit de la fagon suivante. La 0-iéme
ligne et la O-iéme colonne du tableau contiennent les termes de la progression arithmétique
de premier terme 4 et de raison 3. La premiere ligne contient, de gauche & droite, les termes
de la progression arithmétique de premier terme 7 et de raison 5. Et ainsi de suite... La
i-éme ligne contient, de gauche & droite, les termes de la progression arithmétique de raison
3+ 2.

colonne 0 | colonne 1 | colonne 2 | colonne 3 | ---
ligne 0 4 7 10 13 -+ | «— raison 3
ligne 1 74 12 17 22 «++ | «— raison b
ligne 2 10 17 24 31 <+ | +— raison 7
ligne 7 4431 e <o+ | «— raison 3+ 2¢

Le nombre inscrit dans la i-éme ligne et la j-éme colonne sera

Nij =443+ (3+28) 4,
de sorte que N;; = Nj; et que le tableau soit symétrique par rapport a sa diagonale
principale.
On peut alors déterminer si un nombre M donné est premier. Pour cela ont regarde
d’abord si M = 2. Dans le cas ot M # 2, on détermine N tel que M = 2N + 1 et 'on
utilise le Théoréme :
Théoréme 3 Soit N € N*. Alors 2N +1 n’est pas premier si et seulement si N est inscrit
dans le tableau ci-dessus.

Preuve : On a
2Ny +1=8+6i+6j +4ij = (34 24) (3+2))

donc 2N;; + 1 n’est pas premier. Réciproquement, tout nombre 2N + 1 qui n’est pas
premier s’écrit 2N + 1 = ab avec a et b impairs et > 3, donc s’écrit aussi sous la forme
2N +1 = (3+2i)(3+27) avec ¢ > 0 et j > 0. Le calcul ci-dessus montre alors que
N = JVij. B




